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Zadanie 1
Wykazać, że jeśli fn → f i gn → g wedÃlug miary µ, to dla α, β ∈ R zachodzi
zbieżność wedÃlug miary:

α · fn + β · gn
µ→ α · f + β · g

Zadanie 2
Wykazać, że zbieżność wedÃlug miary licza̧cej jest równoważna zbieżności jednostaj-
nej.

Zadanie 3
Niech fn(x) = xn dla x ∈ [0, 1]. Korzystaja̧c bezpośrednio z definicji udowodnić,
że cia̧g {fn} jest zbieżny wedÃlug miary do zera na [0, 1].

Zadanie 4
Podać przykÃlad cia̧gów {fn} i {gn}, zbieżnych wedÃlug miary Lebesgue’a na prostej
odpowiednio do funkcji f i g, dla których cia̧g {fn · gn} nie jest zbieżny wedÃlug
miary do f · g.

Zadanie 5
Udowodnij, że jeśli granice f i g sa̧ ograniczone, to zbieżność wedÃlug miary iloczynów
jest zagwarantowana.

Zadanie 6
Niech (X,B, µ) bȩdzie przestrzenia̧ z miara̧ i niech En, E ∈ B. Pokazać, że

lim
n→∞

µ(En4E) = 0 ⇐⇒ 1Bn

µ→ 1E .

Zadanie 7*
Niech (X,B, µ) bȩdzie przestrzenia̧ z miara̧ skończona̧. ZaÃlóżmy, że f, fn: X → R
sa̧ funkcjami mierzalnymi, skończonymi prawie wszȩdzie i niech fn → f wedÃlug
miary. Pokazać, że dla funkcji cia̧gÃlej h:R → R zachodzi h ◦ fn → h ◦ f wedÃlug
miary. Dlaczego zaÃlożenie µ(X) < ∞ jest istotne?


